LISTA DE EXERCICIOS - TEORIA DOS NUMEROS - MATEMATICA

1 Congruéncia médulo n

Exercicio 1.1. Determine os restos das divisoes de
1. 31000 5o 101
2. 55 por 13

Exercicio 1.2. Em um artigo publicado em 1969, D. J. Lewis afirmava que a equacdo x> — 117y3 = 5 tem no
mdximo 18 solugdes inteiras. Prove que essa equagdo ndo admite solugdo em Z. (Dica: use o fato de que 117
é divistvel por 9).

Exercicio 1.3. Demonstre que a relagdo de congruéncia modulo n € uma relagao de equivaléncia.
Exercicio 1.4. Considere a segquinte congruéncia:

a =0b (mod 5)

Determine as classes de equivaléncia obtida dessa congruéncia.
Exercicio 1.5. Se p € primo, entdo as unicas solugoes de x* =1 em Z, sio 1 e -1.
Exercicio 1.6. Mostre que Z,,, munido da multiplicacdo, € um grupo abeliano.
Exercicio 1.7. Mostre que Z,, € um corpo se, e somente se p € primo.
Exercicio 1.8. Mostre que se p € primo, entdo em Z, temos
(@+b)P =af +vP

para quaisquer a,b € Ly .
(Dica: Utilize o bindmio de Newton)



